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2. domaćı úlohy
– – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – – –

1) Dva hráči sed́ı u odélńıkového stolu s rozměry a× b cm, maj́ı každý pytel s 1kč mincemi (připomeňme,
že 1kč mince má poloměr roven 1cm), a hraj́ı s nimi následuj́ıćı hru:

� Hráči se střidaj́ı po taźıch a hru zač́ıná prvńı hráč,

� v každém tahu př́ıslušný hráč polož́ı na st̊ul jednu novou minci,

� položená mince muśı ležet na stole celou svou kruhovou plochou,

� s již položenou minćı už neńı možno nikterak hýbat,

� mince se mohou navzájem dotýkat, avšak nesměj́ı se vrstvit (tj. pokládat na sebe),

� hráč, který ve svém tahu už nemůže položit na st̊ul novou minci, prohrál.

V závislosti na rozměrech stolu určete, který z hráč̊u má vyhrávaj́ıćı strategii.

2) Dokažte, že proces iterované eliminace striktně dominovaných strategíı má vždy jednoznačný
výsledek, neboli pro každé dvě maximálńı posloupnosti postupného eliminováńı striktně dominovaných
strateǵı́ı je výsledná zredukovaná hra stejná.

3) Dokažte, že předchoźı úloha nelze zobecnit vypuštěńım slova “striktńı”, tj. existuj́ı hra a pro ńı dvě
maximálńı posloupnosti postupného eliminováńı dominovaných strateǵı́ı takové, že výsledné zreduko-
vané hry jsou r̊uzné.

?) Dokažte “v́ıcerozměrnou analogii” Hales-Jewettovy věty: pro každé `, r, d ∈ N existuje přirozené č́ıslo
D := D(`, r, d) takové, že libovolné r-obraveńı {1, 2, . . . , `}D obsahuje monochromatickou d-krychli.
Jinými slovy, pro každé χ : {1, 2, . . . , `}D → {1, . . . , r} existuje vzor τ := τ(χ) délky D obsahuj́ıćı d
r̊uzných druh̊u hvězdiček ?1, ?2, . . . , ?d (každou alespň jednou) takový, že

χ(b) = χ(b′) ∀b, b′ ∈
{
τ(x1, . . . , xd)

∣∣∣x1, . . . , xd ∈ {1, 2, . . . , `}},
kde τ(x1, . . . , xd) znač́ı bod v {1, 2, . . . , `}D źıskaný z τ substitućı ?i → xi pro každé i ∈ {1, . . . , d}.
Za řešeńı pouze pro d = 2 je 1/2 bodu.

Hint: Převeďte problém na nalezeńı monochromatické kombinatorické př́ımky v r-obarveńı krychle

{1, 2, . . . `d}D/d.
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