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2. domaci ulohy

Dva hraci sedi u odélnikového stolu s rozmeéry a x b cm, maji kazdy pytel s 1ké mincemi (pfipomenme,
ze 1ké mince mé polomér roven lem), a hraji s nimi nasledujici hru:

e Hrici se stiidaji po tazich a hru za¢ind prvni hrac,

e v kazdém tahu piislusny hra¢ polozi na stul jednu novou minci,

e polozena mince musi lezet na stole celou svou kruhovou plochou,

e 5 jiz polozenou minci uz neni mozno nikterak hybat,

e mince se mohou navzijem dotykat, avsak nesméji se vrstvit (tj. poklddat na sebe),

e hric, ktery ve svém tahu uz nemuze polozit na stul novou minci, prohral.

V zavislosti na rozmérech stolu urcete, ktery z hra¢t ma vyhravajici strategii.

Dokazte, ze proces iterované eliminace striktné dominovanych strategii ma vzdy jednoznacny
vysledek, neboli pro kazdé dvé maximalni posloupnosti postupného eliminovani striktné dominovanych
strategii je vyslednd zredukovana hra stejné.

Dokazte, ze predchozi tloha nelze zobecnit vypusténim slova “striktni”, tj. existuji hra a pro ni dvé
maximalni posloupnosti postupného eliminovani dominovanych strategii takové, ze vysledné zreduko-
vané hry jsou ruzné.

Dokazte “vicerozmérnou analogii” Hales-Jewettovy véty: pro kazdé ¢, r,d € N existuje prirozené ¢islo

D := D(¢,r,d) takové, ze libovolné r-obraveni {1,2,...,¢}” obsahuje monochromatickou d-krychli.
Jinymi slovy, pro kazdé x : {1,2,...,0}° — {1,...,r} existuje vzor 7 := 7(x) délky D obsahujici d
ruznych druhu hvézdicek 1, %2, ..., *q (kazdou alespn jednou) takovy, ze

x(b) = x (V) Vb, b € {T(:L’l, ceoyg) Xy, xg € {1,2,. .. ,E}},

kde 7(z1,...,2q) znaci bod v {1,2,..., £} ziskany z 7 substituci x; — x; pro kazdé i € {1,...,d}.
Za feseni pouze pro d = 2 je 1/2 bodu.

Hint: Prevedte problém na nalezeni monochromatické kombinatorické piimky v r-obarvent krychle

{1,2,...04}P/d,



