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3. domaci tilohy

Necht’ G = (51, 52,u) je hra dvou hra¢u s nulovym souctem a hodnotou v. Dokazte, ze pokud
S = (s1,s11) € S1 X S2 je equilibirum G, tak poté u(.) = v.

Zkonstruujte hru (S, S2,u) dvou hréacu s nulovym souctem, kde Sy i So jsou obé nekoneéné, tak, aby
hra neméla hodnotu vzhledem k mixovanym strategiim.

Hint: uvazte ndsledugici hru — oba hrdci (tagné) napisi néjaké prirozené ¢islo a pak je najednou zverejnd.
Ten, kdo napsal mensi éislo, zaplati protihraci $1 (v pripadé remizy neplati nikdo nic).
Dokazte, ze funkce f z dukazu Nashovy véty je funkce zobrazujici do >, neboli f (> ) C > _.

Pfipomenme, ze G = (N, (S;)ien, (u;)ien) je strategickd hra s kone¢nymi mnozinami N a S, So, ..., SN,
a uzitkovymi funkcemi uy, ug,...,un. Pro kazdého hrace i € {1,2,..., N}, oznatme

Si={si,sZ,...,sM"}  kde m; =[S

Poté necht’ ), je mnozinou vsech pravdépodobnostnich distribuci na S; (tj. (m; — 1)-simplex v R™),

N
Z = H'_l >, akonetné Ui(o):= E ui(s) provsechna o€ Z

S~a
Strategické hie I' = (N, (3;)ien, (Ui)ien) fikdme mixované rozsifeni hry G.
Pro kazdé i € {1,2,...,N} a j € {1,2,...,m;} definujme funkce gg :Y—>Ra ff : 3 — [0, 1] jako
o (sf) + gg(a)

m;
1+ 3 gF(o)
k=1

95(0) ‘= max {0, Ui (0—17(9{) - Ui(U)} a f;j(J) = pro vSechna o € Z .

N
Oznatme D := E s konecné definujme kyzenou funkci f : > — RP po slozkach
1=

(f(0);;=Ffl(0) kdeie{l,2,....N}, je{1,2,....,m;} a c€Y .



