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2. domaci ulohy

Dva hrééi sedi u prazdného odélnikového stolu s rozmeéry a x b cm, maji kazdy pytel s 1k¢ mincemi
(pfipomenime, ze 1ké mince m& polomér roven lem), a hraji s nimi nasledujici hru:

e Hrici se stiidaji po tazich a hru za¢ind prvni hrac,

e v kazdém tahu piislusny hra¢ polozi na stul jednu novou minci,

e polozena mince musi lezet na stole celou svou kruhovou plochou,

e s jiz polozenou minci uz neni mozno jakkoliv hybat,

e mince se mohou navzijem dotykat, avsak nesméji se vrstvit (tj. poklddat na sebe),

hrag¢, ktery ve svém tahu uz nemuze polozit na stil novou minci, prohral.

V zavislosti na rozmérech stolu urcete, ktery z hra¢t ma vyhravajici strategii.
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Pro koneénou mnozinu S kladnych celych ¢isel definujme S-diivkovou nestrannou normalni hru nasledovné:

na zacatku je na hraci ploSe presné n diivek,

hraci se stridaji po tazich a hru za¢ind prvni hrac,

ve svém tahu si hra¢ vybere néjaké s € S a odebere z hraci plochy pfesné s diivek,

prohrava hrag¢, ktery nemuze tahnout (tj. ma pred sebou méné diivek nez mingeg s).
Bud’ of {1,2,..., k}-difvkova hra s n difvky. Pro kterd k,n € N ma 1. hrac vyhravajici strategii v of?

Pro kazdé k € N a n € N najdéte ¢islo af € N t.z. of = xak.
Bud’ 3, {1,4,5}-dffvkové hra s n difvky. Pro kterd n € N mé 1. hra¢ vyhravajici strategii v 3,7

Pro vSechna n € N najdéte b, t.z. 3, = *b,.

Pro dvé pfirozend ¢isla bindrné zapsand jako x = x1x9---x, a y = y1yo - - - Yn, definujme x & y jako
to prirozené ¢islo z, jez mé v bindrnim zapise na i-té pozici jednicku pravé tehdy kdyz z; + y; = 1.
Informatickymi slovy, @ y je XOR ¢isel x a y. Pfipomenme téz, ze pro NIMsla plati xx + xy = xz.

Bud’ z a y dvé pfirozena ¢isla, a z := = & y. Dokazte, ze



