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3. domaci tilohy

Necht H je strategickd hra pro n hra¢t, kde kazdy hrac i € {1,...,n} m4d k dispozici (koneénou) mnozinu
¢istych strategii S; a jeho zisk je dén funkef u; : [ j S; — R. Pro strategie s a t néjakého hrace ¢ definujme

e s je sktriktné dominovand t jestlize w;(x1, ..., Xi—1,8, Tit1y- -, Tn) < Ui(T1, -y Tim1, b, Tit1,y -, Ty) A
e s je slabé dominovand t jestlize u;(T1,...,Ti—1,8, Titls--- Tn) < Ui (T1, ..o Tim1, by Tig1, oo Tp)

pro vSechna z1 € Sy,...,xi—1 € Si—1,Ziy1 € Siy1,...,Zn € Sp. Daéle fekneme, ze s je semi-sktriktné
dominovand t jestlize s je slabé dominovand t a zaroven existuji néjaké y; € Sy,...,yi—1 € Si—1,¥i+1 €
Sit1y-+>Yn € Sy takové, ze wi(y1, .-, Yio1,8,Yir1s -+ Yn) < UYL, - s Yim 1oty Yidds - -5 Yn)-

Eliminaci strategie s hrace ¢ ze hry H rozumime hru H, kde hra¢ ¢ ma k dispozici mnozinu strategii
Si \ {s}, ostatni hraci j # ¢ maji k dispozici mnoziny strategii S;, a ziskové funkce v H jsou dany zuzenim
puvodnich ziskovych funkef u;. Ptirozeny postup pfi studiu strategickych her je postupné eliminovat domi-
nované strategie, dokud vysledna hra po eliminaci neobsahuje zaddnou dominovanou strategii. Posloupnost
dominovanych strategii, jejiz eliminace vedla z H do hry neobsahujici dominovanou strategii, nazveme
mazimdlnt.

la) Dokazte, ze v kazdé strategické hie maji kazdé dvé maximdlni posloupnosti postupného eliminovani
striktné dominovanych strategii za vysledek stejnou zredukovanou hru.

1b) Dokazte, ze v kazdé strategické hie maji kazdé dvé maximélni posloupnosti postupného eliminovani
slabé dominovanych strategii za vysledek stejnou zredukovanou hru.

1c) Zkonstruujte hru dvou hracu a pro ni dvé maximélni elimina¢ni posloupnosti semi-striktné domino-
vanych strategii takové, ze piislusné dvé zredukované hry jsou ruzné.

2a) Uvazme obecnou hru H pro n hracu, kde s1 je néjakd striktné dominovand strategie 1. hrace, a necht
H je odvozend z H eliminaci strategie s;. Dokazte, ze mnozina vSech mixovanych ekvilibrii H piesné
odpovidd mnoziné vSech mixovanych ekvilibrii H.

2b) Zkonstruujte hru dvou hracu, kterd ma ¢isté ekvilibrium, a k ni néjakou eliminaéni posloupnost semi-
striktné dominovanych strategii tak, aby vyslednd hra neméla zadné ¢isté ekvilibrium.

Uvazme hru s nulovym soué¢tem H, a necht (r1, s1) a (re, s2) jsou dvé mixovand Nashova ekvilibria H.

3a) Dokazte, ze ocekavany zisk prvniho hrace v (r1, s1) je stejny jako v (ra, s2).

3b) Dokazte, ze (r1,s2) (a ze symetrie tudiz i (72, s1)) je Nashovo ekvilibrium H.



